
 

 

 

ज्यामिमि (Geometry) का इमिहास िानव सभ्यिा के मवकास के साथ गहराई से जुड़ा है। 'ज्यामिमि' शब्द यूनानी भाषा के दो 

शब्दोों— 'मजया' (Geo) मजसका अथथ है 'भूमि' और 'िीट्र ोन' (Metron) मजसका अथथ है 'िापना'— से बना है। प्राचीन काल िें 

इसका रणनीमिक उपयोग खेिी योग्य भूमि की सीिाओों (Boundaries) को अोंमकि करने और भव्य वासु्तकला 

(Architecture) जैसे िोंमदरोों, झीलोों और राजभवनोों के मनिाथण िें मकया जािा था। आज भी इोंजीमनयररोंग और मिजाइमनोंग िें 

ज्यामिमि एक अिूिथ (Abstract) मवचार से कही ों अमिक एक व्यावहाररक अमनवायथ उपकरण है। 

ज्यामिमि के इस व्यापक आिार को सिझने के बाद, अब हि उन िूलभूि इकाइयोों का मवशे्लषण करें गे मजनसे ज्यामिमि का 

मनिाथण होिा है।

मकसी भी ज्यामििीय सोंरचना के मनिाथण से पूवथ हिें उसके सूक्ष्म ित्ोों और वक्ोों को सिझना होगा। 

वक्र और आकृतिय ाँ (Curves and Shapes) 

 सरल वक्र (Simple Curve): वह वक् जो स्वयों को नही ों काट्िा। 

 खुली और बंद आकृतिय ाँ: जो वक् मकसी एक मबोंदु से शुरू होकर वापस उसी पर सिाप्त होों, वे 'बोंद वक्' (Closed 

Curves) कहलािे हैं, अन्यथा वे 'खुले वक्' (Open Curves) हैं। एक बोंद वक् के िीन भाग होिे हैं: अभ्योंिर (Interior), 

पररसीिा (Boundary), और बमहभाथग (Exterior)। 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

ज्य तििीय ित्व ंकी िुलन त्मक ि तलक  

ित् पररभाषा िुख्य मवशेषिाएँ उदाहरण 

तबंदु (Point) 
पेंमसल के नुकीले मसरे से बनाया गया 

सूक्ष्म मचन्ह। 

यह केवल एक स्थिमि (Location) 

मनिाथररि करिा है; इसकी कोई 

मविा नही ों होिी। 

सुई का मसरा, 

परकार की नोक। 

रेख खंड (\overline{AB}) 
दो मबोंदुओों के बीच की सबसे लघुिि 

दूरी। 

इसके दो अोंि मबोंदु (End points) 

होिे हैं और लोंबाई मनमिि होिी है। 

टू्यबलाइट्, 

पुस्तक का 

मकनारा। 

रेख  

(\overleftrightarrow{AB}) 

जब रेखाखोंि को दोनोों मदशाओों िें 

मबना अोंि के मवसृ्ति मकया जाए। 

इसका कोई अोंि मबोंदु नही ों होिा; 

यह असीमिि लोंबाई की होिी है। 

दोनोों मदशाओों िें 

मवसृ्ति पथ। 

तकरण 

(\overrightarrow{AP}) 

रेखा का वह भाग जो एक प्रारों मभक 

मबोंदु से शुरू होकर एक ही मदशा िें 

अनोंि िक जाए। 

इसका एक प्रारों मभक मबोंदु (Initial 

point) होिा है। 

सूयथ की मकरणें, 

ट्ॉचथ का प्रकाश। 

तवशे्लषण: 

 प्रति्ेदी रेख एाँ : जब दो रेखाओों िें एक उभयमनष्ठ (Common) मबोंदु हो। 

 सि ंिर रेख एाँ : वे रेखाएँ जो कभी नही ों मिलिी ों, जैसे रेल की पट्ररयाँ। 

इन आकारोों को पहचानने के बाद, यह सिझना अमनवायथ है मक इनकी लोंबाई का सट्ीक िापन कैसे मकया जाए। 

3. रेख खंडव ंक  ि पन और उपकरणव ंक  िहत् 

रेखाखोंिोों की िुलना केवल देखकर (Observation) करना तु्रमट्पूणथ हो सकिा है, मवशेषकर िब जब अोंिर बहुि सूक्ष्म हो। 

सटीकि  और लंबवि दृति (Vertical Vision): रूलर (से्कल) से िापिे सिय यमद हिारी आँख की स्थिमि रूलर के ठीक 

ऊपर लोंबवि नही ों है, िो 'लोंबवि दृमि' (Positioning error) के कारण पाठ्ाोंक गलि हो सकिा है। इसे दूर करने के मलए 

तडव इडर का उपयोग शे्रष्ठ िाना जािा है। मिवाइिर के दोनोों मसरोों को रेखाखोंि पर रखकर और मिर उसे मबना महलाए 

रूलर पर रखकर हि सट्ीक िापन प्राप्त कर सकिे हैं। 

 

 



 

 

 

 

रेखाखोंिोों की लोंबाई िापने के बाद, अब हि उनके झुकाव और मदशा पररविथन, यानी 'कोणोों' की ओर बढ़ें गे। 

4. कवणव ंक  वर्गीकरण और घूणणन (Angles and Rotation) 

कोणोों को घूणथन के पररपे्रक्ष्य िें सिझना सबसे प्रभावी िरीका है। घड़ी की सुइयाँ और मदशा-चक् (उत्तर, दमिण, पूवथ, पमिि) 

इसके जीवोंि उदाहरण हैं। 

घूणणन और तदश  पररविणन क  र्गतणि: घड़ी की सुई एक पूणथ चक्कर िें 360^\circ घूििी है। 

 सिकवण (Right Angle): \frac{1}{4} घूणथन (90^\circ)। जैसे 12 से 3 बजे िक। 

 ऋजुकवण (Straight Angle): \frac{1}{2} घूणथन (180^\circ)। जैसे 12 से 6 बजे िक। 

 3 सिकवण क  घूणणन: यमद सुई 12 से 9 बजे िक पहँुचिी है, िो वह 9 घोंटे् चलिी है। घूणथन का भाग = 

\frac{9}{12} = \frac{3}{4} भाग। 

कवणव ंके प्रक र: 

1. नू्यन कवण: 90^\circ से कि। 

2. अतिक कवण: 90^\circ से अमिक और 180^\circ से कि। 

3. प्रतिविी कवण (Reflex Angle): 180^\circ से अमिक और 360^\circ से कि। 

कोणोों की सिझ मवकमसि करने के बाद, हि इन कोणोों से बनने वाले सरल बहुभुज 'मत्रभुज' का मवशे्लषण करें गे। 

5. तिभुजव ंऔर बहुभुजव ंक  र्गहन तवशे्लषण 

िीन भुजाओों वाला बहुभुज 'मत्रभुज' कहलािा है। इसकी सबसे बड़ी मवशेषिा इसकी संरचन त्मक दृढ़ि  (Rigidity) है। 

तवशेषज्ञ अंिदृणति: मत्रभुज एक 'दृढ़' आकृमि है। यही कारण है मक मबजली के ट्ावरोों (Electric Towers) िें मत्रभुजाकार ढाँचोों 

का उपयोग मकया जािा है िामक वे भारी दबाव िें भी अपना आकार न बदलें। 

तिभुजव ंक  वर्गीकरण: 

 

 

 



 

 

 

 

1. भुज ओ ंके आि र पर: मवषिबाहु (िीनोों असिान), सिमिबाहु (दो सिान), और सिबाहु (िीनोों सिान)। 

2. कवणव ंके आि र पर: नू्यनकोण, सिकोण, और अमिककोण मत्रभुज। 

िहत्पूणण तसद् ंि (Matchstick Experiment): मत्रभुज की मकन्ही ों भी दो भुजाओों का योग सदैव िीसरी भुजा से बड़ा होना 

चामहए (a + b > c)। यमद आप िामचस की िीमलयोों से मत्रभुज बनाना चाहें और दो छोट्ी िीमलयोों का योग िीसरी बड़ी िीली के 

बराबर या उससे कि हो, िो मत्रभुज का मनिाथण असोंभव है। 

बहुभुज ि तलक : 

 4 भुज एाँ : चिुभुथज (Quadrilateral) 

 5 भुज एाँ : पोंचभुज (Pentagon) 

 6 भुज एाँ : षि्भुज (Hexagon) 

 8 भुज एाँ : अिभुज (Octagon) 

मत्रभुजोों और अन्य बहुभुजोों के बाद, अब हि मवशेष चार भुजाओों वाली आकृमियोों, यानी चिुभुथजोों की मवशेषिाओों को सिझेंगे। 

6. चिुभुणज और वृत्त की जतटलि एाँ  

चिुभुथजोों के बीच एक पदानुक्मिि सोंबोंि (Hierarchy) होिा है मजसे सिझना िामकथ क रूप से आवश्यक है। 

तवशेषज्ञ युक्ति (Expert Tip): 

"हर वगथ (Square) एक आयि (Rectangle) होिा है।" ऐसा इसमलए है क्ोोंमक वगथ आयि के सभी गुणोों का पालन करिा है 

(समु्मख भुजाएँ बराबर और प्रते्यक कोण 90^\circ)। 

चिुभुणजव ंके रु्गण: 

 सिचिुभुणज (Rhombus): सभी भुजाएँ बराबर और मवकणथ एक-दूसरे पर 90^\circ (लोंब) होिे हैं। 

 सिलंब (Trapezium): समु्मख भुजाओों का केवल एक युग्म सिाोंिर होिा है। 

वृत्त (Circle) क  तवशे्लषण: वृत्त एक सरल बोंद वक् है जो बहुभुज नही ों है। 

 

 

 



 

 

 

 

 पररति (Circumference): वृत्त के चारोों ओर की कुल दूरी। 

 व्य स (D) और तिज्य  (R): व्यास कें द्र से गुजरने वाली सबसे बड़ी जीवा है। सोंबोंि: D = 2 \times R। 

 तिज्यखंड (Sector): दो मत्रज्याओों और चाप के बीच का िेत्र। 

इन मि-आयािी (2D) आकारोों के बाद, अोंि िें हि मत्र-आयािी (3D) ठोस आकारोों के व्यावहाररक स्वरूप पर चचाथ करें गे। 

7. तितविीय आक र और ठवस वसु्तएाँ  

ठोस आकारोों िें लोंबाई, चौड़ाई और ऊँचाई िीनोों मविाएँ होिी हैं। इन्हें सिझने के मलए िलक (Faces), मकनारोों (Edges) 

और शीषों (Vertices) का ज्ञान अमनवायथ है। 

ठवस आक रव ंकी र्गणन  (जैसे घन भ/घन): 

 फलक (Faces): 6 

 तकन रे (Edges): 12 

 शीषण (Vertices): 8 

व स्ततवक जीवन के उद हरण: 

 घन भ (Cuboid): ईोंट्, ज्यामिमि बॉक्स। 

 बेलन (Cylinder): रोि रोलर, पाइप। 

 र्गवल  (Sphere): गेंद, लि्िू। 

 शंकु (Cone): जोकर की ट्ोपी, आइसक्ीि कोन। 

8. िहत्पूणण प्रश्नवत्तरी और स्व-िूल् ंकन (Exercise 5.1 - 5.9) 

रणनीतिक सि ि न: 

1. सेट से्क्वयर (Set Squares): आपके बॉक्स िें दो सेट् से्क्वयर होिे हैं। एक के कोण 90^\circ-45^\circ-45^\circ और 

दूसरे के 90^\circ-60^\circ-30^\circ होिे हैं। इनिें 90^\circ क  कवण उभयतनष्ठ (Common) होिा है। 

 

 

 



 

 

 

 

2. प्रश्न वली 5.2 (तदश ): यमद आप उत्तर की ओर देख रहे हैं और घड़ी की मदशा िें \frac{3}{4} घूणथन करिे हैं, िो 

आप पमिि मदशा िें होोंगे। 

3. लंब सितिभ जक (Perpendicular Bisector): यमद रेखा PE रेखाखोंि CG को 90^\circ पर काट्िी है और CE = 

EG है, िो PE एक लोंब सिमिभाजक है। 

4. प्रश्न वली 5.7 (िकण ): आयि को एक मवशेष सिाोंिर चिुभुथज िाना जा सकिा है क्ोोंमक इसकी समु्मख भुजाएँ सिाोंिर 

होिी हैं और अमिररक्त गुण यह है मक प्रते्यक कोण 90^\circ होिा है। 

अध्य य स र ंश: 

 सटीकि : िापन के मलए मिवाइिर का प्रयोग 'लोंबवि दृमि' दोष से बचािा है। 

 कवण: 180^\circ का कोण एक सीिी रेखा बनािा है मजसे ऋजुकोण कहिे हैं। 

 तिभुज: मवद्युि ट्ावरोों िें इसकी दृढ़िा का उपयोग होिा है। 

 3D आक र: घनाभ िें 6 िलक और 12 मकनारे होिे हैं। 

 वृत्त: मत्रज्या का दोगुना व्यास होिा है (D=2R)। 

  

 

 



 

  

 

 

 

 

 

 

  



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

  

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

  

 



 

 

 

 

 

 

Team Skill India Students Classes. 


